Gabarito do Exame de Selecao 2005: Mestrado em Estatistica

1) Seja A={ “ As paginas de numeros 1,2,...,n contém respectivamente, r;__r, erros de
impressao’}

2) Seja M; ={*“A i1-ésima crian¢a nascida € do sexo masculino”} e F; ={*“A 1-ésima crianca
nascida é do sexo feminino”}

a) P(M, | F, NF,)=05+0g, —2%g, =0,5—2¢,
b) P(M, "M, =P(M, I M,)P(M,)=(05+¢,).0,5

¢) P(M, UM,)=1-P(F,"F,)=1-P(F, | F,)P(F,)=1-(0,5+¢,).0,5=0,75—0,5¢,
d) —0.5<me, - fe, <0,5

2 x
3) a) chxydydx =1=c¢=05
00

0,5xydy =0,25x> para0< x<?2
b) fy (¥)= I ke b

0; caso contrdrio

2
£.(y) = JO,Sxydx =y-0,25y° para0<y<?2
Y Y

0; caso contrdrio

¢) Nao, basta considerar qualquer ponto no intervalo 0< y <x <2 e verificar que

Sy # fx (0 fy (y)

0,5x(1-0,25y)" para0<y<x<?2
d)fl(xly)={ (=020 parad<y

;. caso contrdrio



4-0,5y°

2
E(X1y)=]x0,5x(1-0,25y*) 'dx=——">— para0<y<?2
(X 17)= [[3053(1-025y") v = 2= para 0<y
_ 3
Portanto E(X |Y) = LSYZ ¢é a variavel aleatoria solicitada.
3(1-0,25Y°)

100

4) a) Pela desigualdade de Chebyshev :
P[ Y X, -97
i=1

b) Pelo Teorema Central do Limite

P[ > 2]: p[ V100[X, -097]  0.024100

o 0.1
variancia finita e portanto é mais conservativa.

=0,25

_ 0,1°
> 2]: P(X, -0.97]>0,02)< 0002

100

Y x,-97

i=1

~ P(|z| >2)=0,0454

c) A desigualdade de Chebyshev é valida para qualquer varidvel aleatéria com



